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Dziwne własności nawiasów Poissona na rozmaitościach

Banacha
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Geometria nieskończeniewymiarowawwydaniu banachowskim dopuszczawie-

le sytuacji, które nie mają miejsca w przypadku skończenie wymiarowym. Przy-

kładowo: znikanie tensora Nijenhuisa dla struktury niemal zespolonej nie gwa-

rantuje automatycznie jej całkowalności w przypadku C
∞ (nie zachodzi twier-

dzenie Newlandera–Nirenberga). W tym konteście nie pracują również argu-

menty oparte na wymiarze obrazu/jądra. Z tego powodu niezdegenerowana

2-forma nie zawsze zadaje izomorfizm między włóknami wiązki stycznej i ko-

stycznej. Prowadzi to do konieczności odróżnienia silnych i słabych form sym-

plektycznych i metryk riemannowskich. Zachowanie nawiasów Poissona na ta-

kich rozmaitościach było badane w pracy [3]. W pracy [1] udowodniono, że ist-

nieją także patologiczne nawiasy Poissona (spełniające regułę Leibniza), które

nie są zadane polem biwektorowym (tensorem Poissona) i zależą od pochod-

nych wyższego rzędu. Wymusiło to doprecyzowanie definicji rozmaitości Po-

issona podanej w [3]. Ponadto, konkretne przykłady często nie mieszczą się

w ramach definicji z pracy [3]. Z tego powodu wielu autorów zmuszonych by-

ło rozluźnić niektóre warunki narzucane w tej definicji, wprowadzając własne

definicje uogólnionych (lub słabych) struktur Poissona. W pracy [2] przeana-

lizowano dostępne w literaturze definicje i związki między nimi. Przykłado-

wą sytuacją wymagającą zmienionych definicji jest teoria banachowskich grup

Poissona–Liego.
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