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O nieregularnych liczbach Łojasiewicza II
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Rozważamy pierścień szeregów zbieżnych dwóch zmiennych zespolonych. Każ-
dy taki szereg definiuje lokalnie kiełek funkcji analitycznej. Osobliwością na-
zywamy kiełek znikający w zerze wraz z pochodnymi cząstkowymi pierwszego
rzędu. Osobliwość jest izolowana, gdy gradient funkcji ma zero izolowane w ze-
rze.Wówczas normagradientu jest lokalnie większa od iloczynu dodatniej stałej
i normy argumentu podniesionej do pewnego dodatniego wykładnika. Infimum
po wszystkich możliwych takich wykładnikach nazywamy lokalnym wykładni-
kiem Łojasiewicza gradientu. Płoski [7] udowodnił, że wykładnik ten znajduje
się w zbiorze
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, a, b, N ∈ Z, 0≤ b < a < N .

García Barroso i Płoski [3] dostrzegli, że nie każda z podanych liczb jest reali-
zowana, jako wykładnik Łojasiewicza gradientu. Z kolei w pracy [2], gdy do
zespołu dołączył T. Krasiński, wyjaśniono, że każda liczba Łojasiewicza spełnia-
jąca dodatkowy warunek regularności a + b ≤ N jest realizowana dla pewnej
osobliwości niezdegenerowanej w sensie Kuochnirenki. To było impulsem do
poszukiwania nieregulanych liczb Łojasiewicza, takich że a + b > N (najmniej-
szą taką liczbą okazało się 15
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). Ponadto podano warunek konieczny, jaki mu-

si spełniać struktura osobliwości z nieregularną liczbą Łojasiewicza gradientu
wraz z ciekawym przykładem liczby 169

142

143
, spełniającej warunek konieczny,

która jednak nie może być zrealizowana przez żadną osobliwość. W styczniu
2025, podczas XLV Konferencji i Warsztatów „Geometria Analityczna i Alge-
braiczna” w Łodzi, autor referatu przypomniał część wyników z pracy [2] oraz
wyjaśnił efekt, związany z nieistnieniem osobliwości realizujących niektóre licz-
by Łojasiewicza spełniające warunek konieczny, z pomocą tzw. drzew Eggersa-
Płoskiego ([4, 5]). Drzewa te, będące wariantem oryginalnej konstrukcji Egger-
sa [1], otrzymywane są w sposób niezmienniczy za pomocą dystansu logaryt-
micznego Płoskiego [6].
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W przygotowywanym referacie autor przedstawi dalsze badania nieregular-
nych liczb Łojasiewicza.
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