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Dyspersyjne réwnania rézniczkowe czastkowe sa réwnaniami ewolucyjnymi
(tzn. uwzgledniajacymi czas), ktérych rozwigzania zachowuja energie, ale mo-
g3 zanika¢ w dtugim czasie z powodu faktu, ze rézne czestotliwosci rozchodza
sie z réznymi predkosciami. W niektérych przypadkach istnieja specjalne roz-
wigzania nazywane solitonami, ktére nie zmieniaja swojego ksztaltu w miare
uplywu czasu. Hipoteza o rozktadzie na solitony przewiduje, ze solitony sa jedy-
ng przeszkoda dla zaniku rozwigzan. Doktadniej ujmujac, kazde rozwigzanie
ostatecznie rozklada sie na superpozycje solitonéw oraz zanikajacego cztonu
nazywanego radiacjq.

Omoéwimy te hipoteze w kontekscie krytycznego réwnania odwzorowan fa-
lowych, ktére jest analogiem réwnania falowego dla odwzorowan z R? do S2.
Solitony odpowiadaja odwzorowaniom harmonicznym, ktére zostaty sklasyfiko-
wane przez Eellsa i Wooda w 1976 roku. Rozwazamy rozwigzania ekwiwariant-
ne, tzn. zachowujace pewnga symetrie wzgledem ktérej réwnanie jest niezmien-
nicze. We wspdlnej pracy z Andrew Lawrie udowadniamy, ze rozktad na solito-
ny zachodzi dla rozwigzan ekwiwariantnych. Nasz dowod opiera si¢ na analizie
kolizji solitonéw oraz uzyciu odpowiedniego lokalnego funkcjonatu Lapunowa,
ktére razem pozwalaja udowodni¢ lemat o niepowracaniu dla konfiguracji wie-
losolitonowych.

Rozwijajac niektdre z tych idei, rozwigzujemy, we wspdlnej pracy z Andrew
Lawrie i Wilhelmem Schlagiem, analogiczny problem dla réwnania ciepta od-
wzorowan harmonicznych (wprowadzonego przez Eellsa i Sampsona w 1964
roku) bez zatozenia jakiejkolwiek symetrii danych poczatkowych.
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