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Grupy relatywnie hiperboliczne zostaly wprowadzone przez Gromova [4] jako
uogdlnienie grup hiperbolicznych. Przyktadami takich grup sg grupy podsta-
wowe niezwartych rozmaitosci Riemanna o skoniczonej objetosci i o ujemnej
krzywiznie SciSle ograniczonej, geometrycznie skoniczone grupy Kleina, grupy
hiperboliczne oraz grupy matych skreslen nad produktami wolnymi; szczegodty
mozna znalez¢ w pracy Osina [5].

W moim wystgpieniu krétko przedstawie to zagadnienie, a nastepnie omo-
wie nasze najnowsze wyniki z [1, 2].

Niech G bedzie grupa relatywnie hiperboliczng wzgledem rodziny podgrup
{H,},cr- Zakladamy, ze G jest zadana przez skonczona prezentacje relatywna
@ wzgledem tej rodziny.

(1) Przypomnijmy, ze podgrupa F grupy G nazywa sie nieparaboliczna, jesli
nie istnieje A € A taka, Ze F jest sprzezona z podgrupg grupy H;. W pracy [2]
podajemy goérne ograniczenie rzedéw skonczonych nieparabolicznych podgrup
grupy G w zaleznosci od pewnych fundamentalnych statych zwiazanych z #.
To gorne ograniczenie jest obliczalne, jesli G jest skoniczenie generowana i pro-
blem stéw w kazdej podgrupie H,, A € A, jest rozstrzygalny. Wynik ten uogélnia
rezultat Bogopolskiego i Gerasimova [3] dotyczacy skonczonych podgrup grup
hiperbolicznych.

(2) Przypomnijmy, ze problem rzedu dla elementéw w grupie H polega na
obliczeniu rzedu danego elementu grupy H. Warto zauwazyc¢, ze jesli problem
ten jest rozstrzygalny w H, to réwniez problem stéw w H jest rozstrzygalny.
Odwrotne stwierdzenie nie zachodzi dla pewnych grup skonczenie prezento-
wanych. Jako wniosek z punktu (1) przedstawiamy konkretny algorytm roz-
wigzujacy problem rzedu w G, zaktadajac, ze A jest skoniczona i problem rzedu
jest rozwigzywalny w kazdej H;, A € A.

(3) Niech X = {x;,x,,...} bedzie przeliczalnym nieskoniczonym zbiorem
zmiennych. Réwnanie wyktadnicze nad grupa H to réwnanie postaci
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gdzie ay, g1,...,a,,8, €H O1az x,,...,x, 3 zmiennymi ze zbioru X (przyjmu-
jacymi warto$ci w Z). Dopuszczamy, by niektére zmienne sie powtarzaty. Jesli
wszystkie zmienne w réwnaniu sa r6zne, méwimy, ze réwnanie jest rodzaju 1.
W [1] podajemy algorytm rozwigzujacy réwnania wyktadnicze rodzaju 1 w re-

latywnie hiperbolicznych grupach G, zaktadajac, ze G jest skonczenie genero-
wana i w kazdej H, dostepne sa odpowiednie algorytmy. Ponadto przedstawia-
my przyklad skonczenie generowanej relatywnie hiperbolicznej grupy G, dla
ktdrej istnieja algorytmy rozwigzujace réwnania wyktadnicze w kazdej H,, ale
nie istnieje taki algorytm dla G.
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