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Omoéwiona zostanie szeroka klasa probleméw liniowych (par Laxa) o warto-
sciach w algebrach Clifforda, prowadzacych (poprzez odpowiednie uogélnienie
wzoru Syma) do interesujgcych klas wielowymiarowych podrozmaitosci, zwia-
zanych z ukltadami catkowalnych nieliniowych réwnan rézniczkowych czastko-
wych (bedacych réwnaniami Gaussa-Codazzi-Ricci dla tych podrozmaitosci).

Impulsem do rozwoju tej tematyki (inspirujacym takze dla kilku innych grup
badawczych) byto znalezienie pary Laxa zwigzanej z powierzchniami izoter-
micznymi [4], najpierw wykorzystujac grupy SO(4,1) czy SP(2,2), a nastepnie
formutujac to w bardziej elegancki sposéb przy uzyciu algebry Clifforda i grupy
Spin (4,1). Zastosowanie formuly Syma nie prowadzi bezposrednio do uzyska-
nia powierzchni izotermicznych. Zamiast tego otrzymuje sie podrozmaitosci
o zerowej krzywiznie zanurzone w przestrzeni 6-wymiarowej. Dopiero rzuto-
wanie na odpowiednie podprzestrzenie 3-wymiarowe daje pare powierzchni
izotermicznych (sg to powierzchnie dualne, znane tez jako transformaty Chri-
stoffela). W ten sposéb klasyczna teoria powierzchni izotermicznych, stworzo-
na przez Bianchi’ego i Darboux, zostala sformutowana w jezyku probleméw
spektralnych nowoczesnej teorii solitonéw.

Poczatkowo posta¢ macierzowa byta niezbedna przy konstrukeji transfor-
macji Darboux-Backlunda (generujacej nowe powierzchnie i $ciste rozwigzania
réwnan nieliniowych). Dopiero praca [1] wskazata kierunek, w ktérym nale-
zy szukac¢ uogoélnienia transformacji Darboux nie wymagajacego reprezentacji
macierzowe;j.

Naturalne jest rozwazenie réznych innych algebr Clifforda i grup Spin, a tak-
ze roznych form zaleznosci od parametru spektralnego. Na przyktad dla grupy
Spin(3) otrzymujemy klasyczng teorie powierzchni pseudosferycznych, a gru-
pa Spin (2n) prowadzi do n-wymiarowych podrozmaitosci o statej krzywiznie
sekcyjnej zanurzonych w R~ [2].

Ciekawym, ale stosunkowo trudnym problemem jest konstrukcja transfor-
macji Darboux-Béacklunda w poszczegdlnych przypadkach [3, 5]. Grupy reduk-
cji (grupy petlowe) macierzowych par Laxa moga zosta¢ wyrazone w jezyku
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inwolucji odpowiednich algebr Clifforda. Wartosci wlasne parametryzujace $ci-
ste rozwigzania (solitony), zazwyczaj bedace zerami pewnych wyznacznikéw,
okazujg sie by¢ zerami odpowiednich norm spinorowych.

W referacie zostang takze zwiezle przedstawione najnowsze wyniki zwiaza-
ne z transformacja Darboux dla par Laxa w algebrach Clifforda, a takze proble-
my zwiazane z catkowalng dyskretyzacja tych uktadéw.
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