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Geometria binarnych sympleks kodéw i kwadratowe kon-
figuracje kombinatoryczne
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Punkty przestrzeni rzutowej PG(n—1, 2) mozemy w naturalny sposob utozsamic
z niepustymi podzbiorami zbioru {1,...,n}. Rozwazmy geometrie &,,(n) utwo-
rzong przez punkty odpowiadajace 2m-elementowym podzbiorom tego zbioru.
W przypadku gdy n = 2k —1 oraz m = 2k —2 dla pewnej liczby catkowitej k > 3,
maksymalne singularne podprzestrzenie tej geometrii odpowiadajgq binarnym
sympleks kodom wymiaru k.

Dla k > 4 graf wspétliniowosci geometrii &,,(n) zawiera maksymalne kliki,
ktore nie powstaly z maksymalnych singularnych podprzestrzeni. Je$li maksy-
malna klika zawiera dokladnie n elementéw, to okresla kwadratowg (n, 2m, m)-
konfiguracje kombinatoryczng. Gdy taka klika powstata z maksymalnej singu-
larnej podprzestrzeni, odpowiadajaca jej konfiguracja jest izomorficzna z kon-
figuracja ztozong z punktéw i dopeknien hiperptaszczyzn w przestrzeni PG(k —
1,2).

Wyrdzniamy klase tzw. maksymalnych centralnych klik, ktdére otrzymuje-
my sumujac 2571 — 1 prostych przechodzacych przez ustalony punkt — cen-
trum. Centralne kliki mozemy skonstruowac przy pomocy bijekcji miedzy dwo-
ma (2m — 1)-elementowymi maksymalnymi klikami geometrii 2, ,(2m—1). W
przypadku k = m = 4 geometria &,,,(2m — 1) = P,(7) jest przestrzenig biegu-
nowg rzedu 3 i kazda maksymalna klika grafu wspolliniowosci jest ptaszczy-
zna Fano. Gléwnym wynikiem jest klasyfikacja maksymalnych centralnych 15-
elementowych klik grafu wspétliniowosci 2,(15), ktéra otrzymujemy badajac
mozliwe bijekcje ptaszczyzny Fano. Ta klasyfikacja, razem z konstrukcja niecen-
tralnej maksymalnej 15-elementowej kliki, stanowi geometryczng interpretacje
wszystkich pieciu kwadratowych (15, 8, 4)-konfiguracji kombinatorycznych.
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